12. Operacije sa korenima — vezbe

ZADATAK 1. Odrediti vrednost izrazad = \/(x -5)°% + \/(x +5)? xOR ireSenje gradiki
prikazati u ravnkOA

ReSenje:

Iz definicije kvadratnog korena znamo daJja® =|a| i zato je

A=1/(x=5)% +4/(x+5)? =|x-5+|x+§.

Apsolutnu vrednost definiSemo na slédeecin:

|4:{3; ,X20

X<0

Zbog toga u nasem siaju je

_| x=5 ,x-5=0
Sk ~(x-5) ,x-5<0’

odnosno
X-=5 ,X=5
[x=5/= (1)
-(x-5) ,x<5
i
X+5 ,X+5=0
x+5= .
-(x+5) ,x+5<0
odnosno

X+5 ,X=2-5
|X+5{_{—(x+5) X< -5’ @)

Iz (1) i (2) vidimo da imamo tri oblasti u kojintbijamo tri razkita izraza za. Te
oblasti i izrazi su:

- x<-5 (ova oblast ukljauje i x< 51z (1) i x< =51z (2)) i u njoj je vrednost
izrazaA

A=—-(x-5)—(x+5) =-2x,



- —5<x<5(ova oblast ukljguje x< 5iz (1) i x=-51z (2)) i u njoj je vrednost
izrazaA

A=-(x-5)+(x+5) =10,

- 5<x (ova oblast ukljtuje x= 51z (1) i x=-51z (2)) te je u njoj vrednost izraza
A

A=(x-5)+(x+5) =2x.

Ovo sve mozemo prikazati samo jednim izrazom:

-2x X< -5
A=:10 ,-5<x<5
2x , 5<x
a grafik je dat na slici 1.
Pl
A\ 20 ,.-"'I

Plot[Abs[-5 + x] + Abs[S + x], [x, 10, 10]] # Wolfram
Slika 1.
ZADATAK 2. Primenom definicije korené"\/a)n =a pod uslovom da postoji, izfanaj:
a) (v5++3)(5-+/3)
b) (6+/3)5-3)
c) (25++19)(2V5-+19)
d) (3V6-216)(2V16+3/6)



Resenje:
a) (V5++3)(v5-+3)=(/5)* -(+/3)> =5-3=2
b) (65++/3)6-+3)=5"-(/3)* =25-3=21
c) (2J5++19)(2V5-+19) = (24/5) - (v19)? = 4[5-19=1,
d) (3vV6-2V16)(2V16 +3V6) = (3V6 - 21/16)(3/6 + 2/16) = (3V6)* - (2[2)* =

=9[6-64=-10.

ZADATAK 3. Dati su izraziA i B. Dokazi da oni imaju iste vrednosti:

A= 1-

2a2—1 i B:\/9+(a—1—3a)(2a—1+3a)_
a a

ReSenje:

_ 2a—1_\/a2—(2a—1) _\/a2—2a+1_\/(a—1)2 _ (a—l)z _a-1
A= [1- = = = = -a-1
a® a® a’ a’ a a

B:\/9+(a—1—3a)(2a—1+3a) :\/9a2+(a—?2—(3a)2 :\/9a2+(a—21)2—9a2 _
a a a

_(a-1? _ (a—l)z _a-1
Va2 \la) a’




