35. Vijetove formule

ReSenja kvadratne jediiae izraZzavaju se ponio njenih koeficijenata, te se i veze
izmedu samih reSenja mogu izraziti preko tih koeficijgn®ve jedn&ine koje nam daju
medusobnu vezu izmi reSenjaemo zvatiVijetove formule (Fransoa Vijet 1540-1603) i
one imaju oblik:

X1+X2:_E i X [, =—.
a

Najjednostavnija primena je da poénaesSenja kvadratne jediiae formiramo
kvadratnu jedn&nu ¢ija su ona reSenja, jetigledno vazi:

6‘[)(2 _(Xl +X2)X+X1 D(z]: a{xz —(—EJX+§} =ax’ +bx+c.

a
Primer 1.NapiSi kvadratnu jedrnu ¢ija su reSenjag, =30x, = -2.
X, +X, =3+(-2) =1,
x, [X, = 3[{-2) = -6.
a[x2 = (%, + %, )x+ % D(ZJ = a[x2 10k + (—6)J =x°-x-6.

Ako nam u ovakvom zadatku nije naglaseno koju vostlitreba da ima koeficijeatonda mi
uzimamo da jea =1 i tako dobijamo da je trazena jedita

x*-x-6=0.
Za vezbu i doma zadatak uraditi:
ZADATAK 1. Sastavi kvadratnu jeddmu ako su data njena reSenja:
a) x, =20x, =5,
b) x, =-60x, =-1,

c) x =-10x, =3,
d) x =20x, :%,

e) x, =2++/30x, =2-4/3,

f) x =2+i/30x, =-iy/3.



ReSenjeDomadi zadatak.

ZADATAK 2. U jednasini mx’ — (3m+1)x+m=0 odredi vrednost realnog parametnaako
davazix, +x, =5.
ReSenje:

ReSenje ovakvih zadataka dobijamo (u opStedagh)i iz sistema tri jedane sa tri
nepoznate:

X +X, =5 - uslov zadatka
- (Bm+ + .
X +X, = _b__—@Gm+D _3m+l - prva Vijetova formula
a m m
c_m .
X X, = 3 = p =1 - druga Vijetova formula

pri ¢emu nam je trazeno reSenje samo nepoznati parametar
U ovom konkretnom skiaju dovoljne¢e nam biti samo prve dve jedize, .
X+ X =5

x1+x2=3m+1, m# 0.
m

Ako metodom zamene u drugu jedmar umestox, + X, stavimo 5 dobijamo:

5:3m+1.
m

Posto smo konstatovali da mora bitiz , frethodnu jedr@nu mozemo pomnoZziti sa iz
¢ega dobijamo

5m=3m+1

Dakle, ako uzmemo da bucin:% ondace zbir reSenja polazne jedi@e biti 5.



ZADATAK 2. U jednasini x> —(m+1)x+m=0 odredi realan bran tako da njena reenja
zadovoljavaju jednakost? + x5 = 10

ReSenje:

ReSenje trazimo u sistemu jedime:

X7 +x2 =10
X + X -_b__z(m+d =m+1
a
m
XlD(Zz_:T:m

Ako prvu jednginu proSirimo do kvadrata binoma dobijamo slexe
XC X =X+ 2K X + X5 = 2%, = (X + %) = 2%,
tj.
(X +X,)* —2xX, =10
X +X, =m+l
XX, =M.
Ako u prvu jednainu ubacimo vrednosti druge dve jedime dobijamo da je
(m+1)?%-2m=10,
i sada samo reSimo datu kvadratnu jetma
m? +2m+1-2m-10=0
m>-9=0
m, =-30m, =3.

ZADATAK 3. Ne reSavajui kvadratnu jedn&inu 3x* — x—7 = 0 odrediti numexiku
vrednost izraza® + x;.



ReSenje:

Sligno kao u prethodnom zadatku, izmaz+ x; transformiSemo u oblik koji sadrZi

samo ,blokove“ séinjene od izrazax, + X, ili xX, koje pomd@u Vijetovih formula
pretvaramo u numeike vrednosti kotinika koeficijenata date kvadratne jedime, tj.

X)Xy =X X+ 3K, = 3XX, +3%X; —3%X; = (% +X%,) = 3%, (% +X,)
3to dobijamo iz formulé A+ B)® = A® + 3A’B + 3AB” + B°.

Sada iz Vijetovih formula

dobijamo da je

1 3
X% =(X1+Xz)3-3>qxz(xl+xz)=(§j _{_EJ%: 273" 21 21

DOMACI ZADATAK: Vene T. Bogoslavov 2 — 482, 483, 488-490, 498 b), c)



